
Ïîäñ÷¼ò äâóìÿ ñïîñîáàìè

1. Ìîæíî ëè â òàáëèöå 25×25 ðàññòàâèòü ÷èñëà òàê, ÷òîáû â êàæäîé ñòðîêå

ñóììà ÷èñåë áûëà ïîëîæèòåëüíîé, à â êàæäîì ñòîëáöå � îòðèöàòåëüíîé?

2. Â êëàññå ó÷èòñÿ 27 ÷åëîâåê. Êàæäûé ìàëü÷èê äðóæèò ñ ÷åòûðüìÿ äå-

âî÷êàìè, à êàæäàÿ äåâî÷êà � ñ ïÿòüþ ìàëü÷èêàìè. Ñêîëüêî â êëàññå

ìàëü÷èêîâ è ñêîëüêî äåâî÷åê?

3. Â øêîëå, â êîòîðîé ó÷àòñÿ ÷åòûðå äðóãà Âàñÿ, Ñåð¼æà, Æåíÿ è Èãîðü,

ðàáîòàþò íåñêîëüêî êðóæêîâ. Â êàæäîì èç ýòèõ êðóæêîâ çàíèìàþòñÿ

ðîâíî òðîå èç äðóçåé, ïðè÷¼ì Âàñÿ ïîñåùàåò áîëüøå âñåõ � 9 êðóæêîâ, à
Èãîðü ìåíüøå âñåõ � 6 êðóæêîâ. Ñêîëüêî êðóæêîâ ðàáîòàåò â øêîëå?

4. Ìîãóò ëè âñå ãðàíè âûïóêëîãî ìíîãîãðàííèêà èìåòü ïî 6 è áîëåå ñòîðîí?

5. Â ïðîèçâåäåíèè (x6 − 5x5 + 4x4 − 3x3 + 2x2 − x+ 1)2025 ðàñêðûëè ñêîáêè

è ïðèâåëè ïîäîáíûå ÷ëåíû. Íàéäèòå ñóììó êîýôôèöèåíòîâ ïîëó÷åííîãî

ìíîãî÷ëåíà.

6. Â âûïóêëîì n-óãîëüíèêå ïðîâåëè âñå äèàãîíàëè, ïðè ýòîì îêàçàëîñü, ÷òî

íèêàêèå òðè äèàãîíàëè íå ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå. Ñêîëüêî òî÷åê

ïåðåñå÷åíèÿ ó ýòèõ äèàãîíàëåé?

7. Âíóòðè òðåóãîëüíèêà îòìåòèëè n òî÷åê. Îòìå÷åííûå òî÷êè ñîåäèíèëè

íåïåðåñåêàþùèìèñÿ îòðåçêàìè äðóã ñ äðóãîì è ñ âåðøèíàìè òðåóãîëüíè-

êà. Ïðè ýòîì èñõîäíûé òðåóãîëüíèê ðàçáèëñÿ íà ìåíüøèå òðåóãîëüíèêè

òàê, ÷òî êàæäàÿ îòìå÷åííàÿ òî÷êà ÿâëÿåòñÿ âåðøèíîé õîòÿ áû îäíîãî

òðåóãîëüíèêà è íå ëåæèò íà ñòîðîíå íèêàêîãî èç òðåóãîëüíèêîâ. Ñêîëüêî

ìîãëî ïîëó÷èòüñÿ òðåóãîëüíèêîâ?

8. Íà ëèñòå øêîëüíîé òåòðàäè â êëåòî÷êó íåêîòîðûå èç êëåòîê çàêðàñèëè.

Îêàçàëîñü, ÷òî â ëþáîì êâàäðàòå 3 × 3 çàêðàøåíî íå ìåíåå 7 êëåòîê.

Îáÿçàòåëüíî ëè íàéä¼òñÿ êâàäðàò 2×2, â êîòîðîì âñå êëåòêè çàêðàøåíû?

9. Âñå ñòîðîíû è äèàãîíàëè ïðàâèëüíîãî 12-óãîëüíèêà ðàñêðàøèâàþòñÿ â 12
öâåòîâ (êàæäûé îòðåçîê � îäíèì öâåòîì). Ñóùåñòâóåò ëè òàêàÿ ðàñêðàñ-

êà, ÷òî äëÿ ëþáûõ òð¼õ öâåòîâ íàéäóòñÿ òðè âåðøèíû, ïîïàðíî ñîåäèí¼í-

íûå ìåæäó ñîáîé îòðåçêàìè ýòèõ öâåòîâ?

10. Èç ìíîæåñòâà {1, 2, . . . , 37} âûáðàëè 10 ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè íèõ

íàéäóòñÿ 4 òàêèå, ÷òî ñóììà äâóõ èç íèõ ðàâíà ñóììå äâóõ äðóãèõ.

11. Â ïåðâîì ðÿäó êèíîòåàòðà ðàñïîëîæåíû 330 ñèäåíèé. Íåêîòîðûå 25 èç

íèõ çàíÿòû çðèòåëÿìè. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ïîïàðíûõ ðàññòîÿíèé ìåæäó

çðèòåëÿìè íàéäóòñÿ îäèíàêîâûå.

12. Â ïðàâèëüíîì 21-óãîëüíèêå øåñòü âåðøèí ïîêðàøåíû â êðàñíûé öâåò, à

ñåìü âåðøèí � â ñèíèé. Îáÿçàòåëüíî ëè íàéäóòñÿ äâà ðàâíûõ òðåóãîëü-

íèêà, îäèí èç êîòîðûõ ñ êðàñíûìè âåðøèíàìè, à äðóãîé � ñ ñèíèìè?


